CONTROLE DE MATHS N°2.1 H. Le 19/11/19.CORRIGE

Exercice 1( 5 pts) Résoudre dans R :
1°) 4x* —15x* —4=0

équivaut a résoudre le systéme | X = x?
4X% - 15X -4=0(E)
(il s’agit d’une équation bicarrée on effectue un changement de variable pour la résoudre)

A= (-15)% - 4x4x(-4)=289
15+17 15-17
=4 X2=
8 8
Donc la seule solution acceptable est 4 car X est positif .
Soit x?=4doux=-20ux=2
DouS=1{-2;2}

=-0.25

X1=

2°) V2x2+1 =x—1équivauta2x’+1=(x—1)* etx >1
soit 2x°+1=x? -2x+1

X+2x=0

x(x+2)=0
orx=>1 doncS=0

3°) a) Résoudre dans R I’inéquation 3x2 —5x —2 >0

a=3 donc c’est le cas ou a positif ; A=49 x= -é x2=2

D’apres la régle sur le signe du trindme

x |-o -1/3 2 400

fix)| + - +

8 =] -o0;7] U[2;oo]

b) D’apreés précédemment 3x2 —5x —2 <0 six € [—i; 2] soit —3x2+5x+2=>0si x € [—g; 2]
Comme il est aussi nécessaire que x+ 3 = 0 cad x = —3 on a bien Df = [—;; 2]
v=3x2+5x+2 =+x+ 3 équivautalors d —3x2+5x+2=x+3soita 3x2—4x+1=0

1 solution évidente , ’autre solution est 1/3 . Les deux appartiennent a Df donc S={173;1}

Exercice 2 (5 points )
Soit A(-4;0), B(-6 ;1), C(2;3), D(-2 ;5) et E(1;5)
1°) Donner une équation cartésienne de la droite (BC)

Xc —

_— X _— —_
Un vecteur directeur de (BC) est BC ( Ve — yBB) soit BC (2) Or les coordonnées d’un vecteur directeur sont ( : )

d’ou b=-8 eta=2

On en déduit qu'une équation cartésienne de (BC)est 2x -8y +c=0

Comme C(2;3)€(BC) alors 4-24 +c=0 d’ouc=20

Et(BC):2x -8 y+ 20=0

En divisant par 2 pour avoir une équation plus « simple » ona (BC) : x -4y +10=0
( non obligatoire , la premiére équation suffit )



2°) a) Déterminer les coordonnées du vecteur AB

AB (x;B : }ZA) soit AB (_12)

b) Donner I’équation de (d) la paralléle a (AB) passant par C.

Comme (d)//( AB) elles ont le méme vecteur directeur cad AB ( ) . Or les coordonnées d’un vecteur directeur

1
sont (_ab ) d’ou  b=2 eta=1.On en déduit qu'une équation cartésienne de (d)est x +2y+c=0

Comme C(2;3)€(d) alors 2+6 +c=0 d’ouc=-8
Et(d):x *2y—-8=0

Passe-t-elle par le point D ?
-2+2x5—-8=10-10= 0 donc elle passe par le point D.

3°) a) Vérifier qu’une équation cartésienne de (AE) est-x +y—4=0.
AE (xE B xA) soit AE (5) est colinéaire 4 U’ (_1)

Ye— JYa 5 -1
Et les coordonnées de A vérifient -(-4) +0—-4 =0

b) Déterminer les coordonnées du point d’intersection entre (AE) et (BC)

Pour déterminer les coordonnées du point G on résout le systéme suivant :
—-x t+y-4=0 it -x t+ty=+4%
x—4y+10=0 " lx —4y =-10

En additionnant la lignel et la ligne 2 on obtient

{ -3y = -6 y=2
x—4y =-10 x =—=2
D’ou les coordonnées du point d’intersection sont ( —2; 2)

soit finalement {

Exercice 3 (4 points)

d2' dy

daiy=4




Exercice 4 (6 pts) Soit ABCD le parallélogramme ci-dessous :
D C

A B

—

1°) Placer ci - dessus les points [,J,K et L tels que Bl =
de [AD].

—

BA ;B_])Z ﬁ;ij DC ; et K milieu

O IN
ok
wIN

2°)a) Ij = 1B +B_])=§E +%E
b)KL =KD +DL = %E+§D_C) =%ﬁ+§ﬁ =§E + %ﬁ
c¢) En déduire que les droites (KL) et (IJ) sont paralléles.

Comme KL =3 ﬁ , les vecteurs sont colinéaires et (KL)// (1J)

3°) On se place dans le repére (A, A_B), AD ).
a) Déterminer les coordonnées des points A, B, C, D, LJ,LK et L

a) A(0;0) B(1;0)C(1:)D(0; DI(Z;0)I( 1:)K(0;2)L(51)
Correction Non détaillée pour la suite

b) Déterminer une équation cartésienne de la droite (KJ)
(KI): 3x +y-3=

c) Déterminer une équation cartésienne de la droite (IL)
(IL):9x +y-7=0
d) Montrer que les droites (KJ) et (IL) sont sécantes puis déterminer les coordonnées de leur point
d’intersection H .
Les vecteurs ?]) et ]_L) ne sont pas colinéaires donc les droites sont sécantes .

On trouve en résolvant le systtme que H( ;)



